Analiza Matematyczna. Lista zadan 7

(Na podstawie podrecznika M. Gewert, Z. Skoczylas, Analiza Matematyczna 1. Przyklady i zadania,
GiS 2008)

7 Calka oznaczona

Zadanie 1. Korzystajac z definicji oraz z faktu, ze funkcje ciagte sa calkowalne obliczy¢ podane caltki
oznaczone:
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Zadanie 2. Korzystajac z twierdzenia Newtona-Leibniza (twierdzenia podstawowego w rachunku catko-
wym) obliczyé podane calki:
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Zadanie 3. Korzystajac z definicji calki oznaczonej uzasadni¢ podane rownosci:
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Zadanie 4. Obliczy¢ podane calki oznaczone dokonujac wskazanych podstawien:
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Zadanie 5. Metoda calkowania przez czedci obliczyé podane calki oznaczone:
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Zadanie 6. Obliczy¢ podane catki oznaczone:
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Zadanie 7. Oszacowacé calki:

2, 1
S
% 1
c) f sin zdzx, d) fln(lerQ)d:L’,
b 0
1 T
) [Vt aide, f) [ orers,
b 0
1 P
I

Zadanie 8. Obliczy¢ calkowe wartosci srednie podanych funkcji na wskazanych przedziatach:
a) = 1%47 [0,2], b) v(z)=sin®z, [0,n],
¢) w(z)=|lnz|, [é, e, d) z(z)=arctgz, [0,v/3],
6) f(x):H_%a [OaQ]v f) g(x):cosx, [_%73}7
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Zadanie 9. Zapotrzebowanie na energie¢ elektryczna w Polsce 13 kwietnia 2003 r. przedstawiono na
wykresie. Obliczy¢ érednie zapotrzebowanie na energie w tym dniu.
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Zadanie 10. Kamien Rzucono z wysokosci A = 2m pionowo do géry z predkoscia poczatkowa vg = 5m/s.
Obliczy¢ $rednia predko$é kamienia w czasiie ruchu (od momentu upadku na ziemie). Nie uwzgledniaé
oporu powietrza, przyjaé¢ g = 10m/s2.



Zadanie 11. W Nowy Rok érednia temperatura we Wroctawiu byta rowna 4°C. Przy czym od péinocy
do godziny 6 rano temperatura byla ujemna, a w godz. od 18 do 24 nie przekraczala 2°C. Uzasadnié, ze

w pewnej chwili temperatura byta réwna 7°C.

Zadanie 12.
sadni¢ podane réwnosci:
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Wykorzystujac wlasnosci calek z funkeji parzystych, nieparzystych lub okresowych uza-
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Zadanie 13. Dla podanych funkcji f catkowalnych na przedziale [a,b], znalezé funkcje gérnej granicy

calkowania

x) = /f(t)dt, gdzie ¢ € [a, b].
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Naszkicowa¢ wykresy funkcji f i F, jezeli:

a) f(z)=sgn(z —2?), [a,b] =[-1,2], c=0,

b) f(x) =min{l,22}, [a,b] =[-2,3], c= -2,
1 dla —-1<2<0,

C) f(l‘):{g; dla 0 <z <2, [a’b] [ 172]7
r—2 dla0<ax<2, B

9 f(x):{mzx Qa2 <z<g @U=03):
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