Analiza Matematyczna F2. Lista 2a

Zadanie 1. Znalez¢ 0f/0x, Of /0y if

a) f(z,y) = zy, b) f(z,y) = e,
f(z,y) =xcoszcosy, d) f(z,y)= (x +y)ln(x2+y2).

Zadanie 2. Obliczy¢ 0z/0x, 0z/0y w zadanych punktach

= \/ — 22 —92:9),0),(a/2.,a/2) b) z=Iny/1+uzy, (1,2), (0,0),
c) = cos(bx+y) (27r/b 0).

Zadanie 3. Znalez¢ Ow/0x, Ow/0dy.

2 2 $2+2
a) w = xe* TV, b) w = 12_?;27

c)w=e"In(a®+y?), d)w=uzx/y,
e) w = cos(ye™) sin z.

Zadanie 4. Uzasadnij, ze podane funkcja jest rézniczkowalna w swojej dziedzinie. Czy pochodne
czastkowe sa ciagle?

a)f(xay):(xza_%a b)f<x7y):\/;2yTy27
¢) flzy) =2+, d) f(z,y) = 2%,

e) f(r,0) = 3rsin26, r > 0.

Zadanie 5. Znalez¢ réwnanie plaszezyzny stycznej do powierzchni z = 22 + y* w (3,1, 10).

Zadanie 6. Znalez¢ rownania plaszczyzn stycznych do wykreséw funkeji podanych w zadaniu 1 w
zadanych punktach.

a) (0,0), ) (0,1), ) (0,7), d) (0,1).

Zadanie 7. Wyznaczy¢ macierze pochodnych czastkowych nastepujacych funkeji:

a) f: R* = R? f(z,y) = (z,y), b) f: R? =5 R, f(z,y) = (ve + cosy,z,x + ¢¥),
o) [: R =R f(r,y,2) = (v + e +y,y2?), d) f: R =R fz,y) = (zye™, xsiny, Sry?).

Zadanie 8. Wyznaczy¢ macierze pochodnych czastkowych nastepujacych funkeji:

a) f(z,y) = (e*,sinzy), b) f(z,y) = (z +y,z —y,zy),
)f(l’a:% ) (x—y,y+z), d) f(x,y,z)=($~|—z,y—5z,x—y).

Zadanie 9. W jakim punkcie plaszczyzna styczna do powierzchni z = e ¥ w (1,1,1) przecina o$
2?7

Zadanie 10. Dlaczego wykresy funkcji f(x,y) = 2% + y? i g(x,y) = —2? — y* + xy® moga byc
nazywane "stycznymi" w (0,0)?



Zadanie 11. Niech f(x,y) = €. Pokaza¢, ze z(0f/0x) = y(0f/0y).

Zadanie 12. Uzyj odpowiedniej rozniczki funkeji do aproksymacji nastepujacych wyrazen:

a) (0.99¢"92)8 ) (0.99)3 + (2.01)* — 6(0.99)(2.01), ¢) /(4.01)% + (3.98)2 + (2.02)2.

Zadanie 13. Obliczy¢ gradienty i napisa¢ rownania plaszczyzn stycznych w (1,0, 1) dla nastepuja-
cych funkcji:

2

f(z,y,2) = vexp(—x* — y* — 2%).

@y, 2) = ot flay2) = 2%e” cosy.



